3M CORRIGE
Applications de l'intégrale
Exercice 1
a)
14
points d’intersection :  z%* = ./z
=at=x =2'—x=0 =z(23-1)=0
= x(z—1)(2*+x+1)=0 =zr=0 ou z=1
= les points d’intersection sont O(0;0) et I1(1;1)
1 2 1 2 1 1
0
b)
x
—6 4 6
—9o 1
Iy
y=—2?+6
points d’intersection : —2?4+6 = —2x+ 3 =22-20—-3=0

= (r—3)(z+1)=0 =r=3 ou x=-1
= les points d’intersection sont I;(—1;5) et I5(3; —3)

1 ’ 5
A:/(—:c2—|—2:c+3)dx:{—§x3+x2+3x} :9+§: —u
~1

-1
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3M
c)
B3
| x\
4
points d’intersection : x4+ 6 = —F =xr=—4 = (—4;2)
:c?’:—g =23 +r=0 =22+1)=0 =a2=0 = 0(0;0)

P=r+6 =>3-2-6=0 =(z-2)(2*+22+3)=0 =z=2 = (28

0 2
3 D 1,]?
A:/(%x+6)dx+/(x+6—x3)dx: [—x2+6x} +[—x2+6x——x4]
1 L2 1,

)

—04+12+410—0= 22 u?|

points d’intersection avec 'axe Oz :  zv4 —22 =0 =2/(2-2)2+2)=0
= les points d’intersection sont I;(—2;0), O(0;0) et 15(2;0)

2 2
2 517 16 |16
A=2 [aVi—Zdr=—[ 2Vi—R do=|-Z(4—22)3| =0+ — =| = 2
/SL’ 22 dx /x xazlg( SC)L +3 7 U
0 0 w(2) 3y
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e)
/ooy o\
1 y:a%
I B
-3 —2 -1 3 4
1
U:_lz 2
/ 3
A
i 1.]° 1 8 1 |17
A= i 2 dr = _ 1 Z 3 _ _ - 1—2 =|— 2
/(m2+x> x [3: —l—gac}1 2+3+ 3 6u
1
Exercice 2
x;
10 12
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a) f'(x) =6—2x = f'(4) = 6 — 8 = —2 (pente de la tangente au point T)
équation de la tangente t a cau point T':  y=—2x+h
Tet =8=-8+h = h =16
= | (t):y=—-2x+16

b) Pour Dy, intersection de ¢ avec 'axe Oz :  6x — 22 =0 =z(6—2)=0

=x=0 ou z=6 = 0(0;0) et 1(6;0)

6
1 1¢
Alz/(G:p—xQ) dr = l3x2—§x3} :36—0:
0

0

Pour D,, intersection de ¢ avec 'axe d : c’est le point T'(4;8)

intersection de d avec 'axe Oz : —2r+16=0 =zx=8 = J(8;0)
6 8 . 6
Ay, = / (22 — 8x + 16) dx + / —2x + 16) [gscg —4x? + 16:1:] + [~ + 162]}
4
4 6

64 20
=24 — — 4 64—60=|=
3+6 0 3u

6 6 8
C)V:ﬂ/(—2x+16)2 d:L‘—TI'/(6ZL‘—ZL‘ dx+7r/ —2z + 16)°
4 4 6
6 6 8
= 7T/ (422 — 64z + 256) dx — 7T/ (362% — 1223 + 21) dx + 7T/ (4% — 64z + 256) dz
4 4 6
4 6 1 .1° 4 8
=7 [—x3 — 3222 + 256:5] - [12:53 — 3zt + —375} +7 {—x:s — 3222 + 256:1:]
3 } il PR )
2567 7776 1024 2048 464
— 6721 — 220 51970 412967 — LT L TN L 2P0 grop — | 220 8
3 5 5 3 15
Exercice 3
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1 1

1 1
1 ? 1
VIW/(SL’2+2)2 dx—w/ <§x+1) da::w/(:c4—|—4:c2—|—4) dx—w/ (Zaz2+x+1) dx
0 0 0

0

— 20— —40=|—u®

1 4 ! 1 1
— Zpd 4y 2344 _ 3 T2
7T|::E+ x+x} 7T|: x° + x+x0 15 B 20

bo83r 197 797
5 3 . 12 2

Exercice 43 15
f(x) = 5'555% = ?\/E

1 1 5
225 4 [ 225 225 4 2 225 \ 7
L = 1+—2dr=—| — W\W/1l+—zxdr = |— - = . |1+ —
2) /\/+4xx S A [2253(+4x)
0 0 v SN———

()

N
[
o —

I

1
u?2 (x)
1

8 ( 295 )3 229/229 8 1
1+ 2%, _ fevess S

(229+/229 — 8) u

675 A 675 675 | 675
0
/ 25 11 25 25
b)V:ﬂ/25x3d:E:7r D =20 9= | 203
47, 4 4
0
Exercice 5 A |
/ x 2
—3. = 2 -
(@) 3 1622 1 42

2 2
4ot +3 \/ 1 1 4ot +3 \/ 1 1
A=2 1424 — = dr =2 44 - dr =
7T/( 122 ) MR T 7T/( 122 SRR T
1 1

2

2 2
4% + 3 1 4% + 3 4zt + 1 1628 + 162* + 3
2 24— ) dz =2 dz =2 d
”/( 122 )(x +4x2) v ”/( 122 )( 122 ) v ”/( 1823 ) v
1 1 1

1 1 1 1 1 1 1* 48557 55m [516m
=9 ) - dr =2 .6 T2 — _ — 2
7T/ (3:'j T3t 16:53) v WLS:C 5" 32:52}1 576 144 | 64
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